高等微積分第五次作業
             繳交日期December 26, 2006     


Fall 2006
1. 若f：R(R可微分，且f’：R(R在x = 0連續、f’(0) > 0。證明存在包含0點的開區間I，使得 f：I(R為絕對單調。
2. 若f：[a, b](R與g：[a, b](R皆為連續函數，且在(a, b)可微分；假設對所有x ( (a, b)皆滿足|f’(x)| ( |g’(x)| > 0。證明( u, v([a, b],
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3. 若有界函數f滿足f：[a, b](R，且對所有[a, b]內的有理數x皆有f(x) = 0。證明 
[image: image2.wmf]ò

ò

£

£

b

a

b

a

f

f

0

。
4. 對[a, b]的任一分割P = {x0, (, xn}，證明
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5. (積分的歌西舒瓦茲不等式)假設在緊緻集[a, b]上，f、g、f 2、g2、f g這五個函數皆可積分，證明
[image: image4.wmf]ò

ò

ò

£

b

a

b

a

b

a

g

f

g

f

2

2

。(提示：對任意數 (，定義p(() = 
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，接著再證明( (, p(() ( 0是個二次多項式。)
6. 判斷並簡要說明以下各敘述的真偽：
(a) 若f：[a, b](R可積分且
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，則f(x) = 0, ( x([a, b]。
(b) 若f：[a, b](R可積分，則f：[a, b](R連續。

(c) 若f：[a, b](R可積分且f(x)( 0, ( x([a, b]，則
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(d) 若f：(a, b)(R連續，則f 在(a, b)也有界。

(e) 若f：[a, b](R連續，則f 在[a, b]也有界。
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